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Conseguéncialogica |—

+ Diz-se que uma formula € uma conseqiiéncia
|6gica de um conjunto de formulas se sempre
que estas forem verdadeiras aquela também
seja verdadeira.

+ Um argumento é dito vélido se sua conclus&o
€ conseguiencia l6gica de suas premissas.

Cdalculos

¢ Cdlculo = Légica+ Sistemade Prova

+ Sistemade Prova = conjunto de axiomas + conjunto
deregrasdeinferéncia

¢ Um sistema de prova serve para analisar e
raciocinar sobre argumentos de umaldgica, de
maneira a provéa-los validos ou invalidos.

¢ Cdculo Proposicional
¢ Céculo de Predicados

Deducéo Natural

¢ Colegéo deregras de inferéncia.

* Asregras de inferéncia da dedugdo natural
consistem nainsercéo e retirada de
operadores |6gicos e quantificadores.

¢ Chama-se deducdo natural por estar proxima
da maneira como nos raciocinamos quando
gueremos (informalmente) provar um
argumento.

Calculo proposicional

* Operadores 10gicos e proposi coes

¢ SeqUientes: j 4, o, 3 -0 o - f
= Um seqiiente é valido se uma prova para ele
pode ser encontrada
= N&o se pode provar que determinado seqiiente
n&o é vdlido. Por que?

Regras da Deducao Natural

¢ Introducéo da conjuncgao:
B f
j Uf
¢ Eliminag&o da conjungéo:
Luf




Exemplo de prova

Exercicio

* (pUg) Urr, sUt |- qUs

* pUq |- qUp

* (pUq) Ur |- pU(qUr)

* pUgqrlqUr
1. pUq Premissa
2. r Premissa
3. q elimU1
4, qUr intrU 3,2
Regras da Dedugédo Natural

+ Eliminagdo da dupla negacéo

%)%}
f

+ Introducdo da dupla negacéo

f

%%

Exemplo

p, @2(qUr) |- @@p Ur

WP e

Regras da Deducéo Natural

Eliminac&o da implicacéo (modus ponens)

Exercicio:

f f®]

J

@pUa, @pUg ® rUgp |- rUap
p®(q®r),p®q,p|'r
P® (p®q), pl-q

1 p Premissa
2. @(qur) Premissa
3. 9dp intr 0 1
4. qUr elim @@ 2
5 r dimU4
6. @@p Ur intr U3,5
Regras da Deducao Natural

¢ Introducgéo da disjuncdo

f
f Uy

+ Eliminagdo da diguncéo

f Uy

f®c y®c

c




Regras da Dedugéo Natural

¢ Introducéo do bicondicional
fey y®f

f«y

+ Eliminag&o do bicondicional

f«y

Raciocinio hipotético

Regras da Dedugédo Natural

+ Introdug&o do condicional (provado
condicional)
= Deumaderivagdo deumaformulay apartir de
uma hip6tese f, pode-se descartar a hipétese e
inferirf ® y.

Regras da Dedugéo Natural

¢ Introdugéo da negacéo
= De umaderivacéo de umacontradi¢cdo  apartir
de umahipétese f , pode-se descartar a hipétese e
inferir &f .

+ Eliminagdo da negacéo
= De umaderivacéo de umacontradicdo  apartir

de uma hipétese @f , pode-se descartar a hipotese
einferir f.

Exercicios

+ Prove que 0s seguintes argumentos sao validos:
Zp® (a®r), Dp, ql-r

Tp® @Bq, DODp |-

pP® (qUn).pl-pUqg

(PUQ ® (rUs), @Dp, q|-s

p. @2(p@0q) |- (rUs)Uq \
(PUQUPUN,p®s q®s, p®t, @t} sUt
pPRq (PRA® (®pP)lFp« q

p® g, o®r |- p®r

p®q, @q |- Bp
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